7 e_R ME DU PLu PETIT MAJORANT

 owe Aoul eurewdls NoN VIDE _oa R>é

-~ -~
-4 (1 = w./Jtt}}UZ/’ME
m 4 o —‘Z{J'bbe
Lo wpeul o ifon
! o QAND MINORAVT.



33

” &Y e G L F

% e ' ;‘?3}'— 2 +4

(O Bivu

b1 "33%'1 & 3+1

-




e

o -~ ){

k) |




35



|

36



Dans I'ordonné R, =

=
LF—— PROPOSITION 1.

Si A et B sont des parties non vides majorées de R

A C B
YyX€EB\NA, Gy €A : ¥y > x

il

Alors sup A sup B

EXEMPLE

H

Les ensembles A {xeq | x < 1}
B={xerj} x<1}
satisfont & l'hypothése de la proposition.

sup A = 1 = sup B
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Démonstration

. sup B majore B

sup B majore A (A C B)
sup A est le plus petit majorant de A
sup A = sup B (1)

. Volici x € B

Ou bien x € A Ou bien x € B\A

sup A = x AvEA @ ¥y > X
sup A Z y > X

sup A > X

Donc sup A& majore B
sup B est le plus petit majorant de B

sup A & sup B (2)

w (1) et (2) entrainent sup A = sup B

c.g.f.d.

[a—o— PROPOSITION 2

Si A, B sont des parties non vides, majorées de R

Alors sup A + sup B = sup (A + B)




EXEMPLE

=[-13: 7]
sup{A + B) = 7 =
Démonstration
s Voiel a+Db

a
a+ b

sup A + sup B
sup(A + B)

sup{A + B) s

s Montrons gque

Posons

Posons

H K W g
A

3+ 4=

1A

sup

1)

sup

1A

sup

est
est

sup

e

b € B}

sup A + sup B

B :; avec a € A, b € B
A

B

A+ sup B

un majorant de A + B

le plus petit majorant de A + B
A + sup B

sup(A + B) < sup A + sup B | entraine une
contradiction
sup A ; n = sup B : p = sup(A + B)
m+ n

m+n - p
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y<m+n

P <X +y<m+n

X + vy >p

et x + ¥y €

A + B contredit

ponc

sup (A + B)

sup A + sup B

(r > 0)
(m = sup A)
( r > 0)

{(n = sup B)

p = sup{A + B)

c.q.f.d.
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EX
— _D,au‘s R|+‘ Z%
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SQUS—SI’nure {fermé wowm btrwal = ad

ae R,
» H = sous—avoure terme ) H:f{o} ’H*DR
% Ho R, et uue partie wminode de R,
wJ}_ Ha R et infimé
» a = wk HaRj
%k @ adkére d H

H est ferwme

- a e H

e a 2o
a est le plos pebit teel won wol de H

F H = aZ
a = o

Aans ce cas o eslb Fofu,t‘ d'accomulation de B

et H est dewse dans R
H est ferme
- H=R ce qui 3 <t axcly

Ho*
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